
Dedução natural para a lógica primeira ordem (Fitch)

Introdução Eliminação

∧

ϕ
...

ψ
...

ϕ ∧ ψ ∧I

...

ϕ ∧ ψ
...

ϕ ∧E

...

ϕ ∧ ψ
...

ψ ∧E

∨

...

ϕ
...

ϕ ∨ ψ ∨I

...

ϕ
...

ψ ∨ ϕ ∨I

ϕ ∨ ψ
...

ϕ
...

γ

ψ
...

γ

γ ∨E

¬

ϕ
...

F

¬ϕ ¬I

...

¬¬ϕ
...

ϕ ¬E

F

ϕ
...

¬ϕ
...

F FI

...

F
...

ϕ FE

→

ϕ
...

ψ

ϕ→ ψ →I

ϕ
...

ϕ→ ψ
...

ψ →E

Departamento de Ciência de Computadores da FCUP 2016–2017



Dedução natural para a lógica primeira ordem (Fitch)

Introdução Eliminação

=

...

t = t =I

t1 = t2
...

ϕ[t1/x]
...

ϕ[t2/x] =E
e x é substitúıvel por
t1 e por t2 em ϕ

∀

v
...

ϕ[v/x]

∀x ϕ ∀I
onde v é uma variável
nova (não ocorre an-
tes)

∀x ϕ
...

ϕ[t/x] ∀E
onde x é substitúıvel
por t em ϕ

∃

ϕ[t/x]
...

∃x ϕ ∃I
onde x é substitúıvel
por t em ϕ

∃x ϕ

v ϕ[v/x]
...

ψ

ψ ∃E
onde v é uma variável nova
que não ocorre antes nem em
ψ
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